L si x<-loux=>1

On considere la fonction f définie sur IR par : f(x) = Ix
0 sinon

1) a) Vérifier que f est une fonction paire.
b) Montrer que f peut étre considérée comme une fonction densité de probabilité.

Dans la suite, on considére une variable aléatoire X définie sur un espace probabilisé (Q2, 4, P),
admettant f comme densité. On note Fy la fonction de répartition de X.

2) La variable aléatoire X admet-elle une espérance ?
3) On pose Y =In(| X |) et on admet que Y est une variable aléatoire, elle aussi définie sur 1’espace
probabilisé (Q2, 4, P). On note Fy sa fonction de répartition.

a) Montrer que, pour tout réel x, on a : Fy(x) = Fy(e*) — Fx(—e”).

b) Montrer, sans expliciter la fonction Fy, que Y est une variable aléatoire a densité, puis donner
une densité de Y et vérifier que Y suit une loi exponentielle dont on donnera le paramétre.

4) a) Montrer que, si x est positif, alors 1—e™ appartient a [0, 1[ et montrer que, si x est strictement

négatif, alors 1—e™ est strictement négatif.
b) On considére une variable aléatoire U suivant la loi uniforme sur [0, 1[. Déterminer la

fonction de répartition de la variable aléatoire Z = —In(1 — U) et reconnaitre la loi de Z.



